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1. (a) Si dimostri che ogni campo finito ha caratteristica p 6= 0.

(b) Si deduca che il numero di elementi in un campo finito è sempre una potenza

di un numero primo.

(c) Si enunci il Teorema di Classificazione dei Campi Finiti.

(3+3+4 punti)

2. Sia f = x4 � 5 2 Q[x].

(a) Si determinino il campo di riducibilità completa F di f su Q e il grado

dell’estensione [F : Q]. (2 punti)

(b) Si determinino gli elementi di H = Gal(F/Q(

4
p
5)). (2 punti)

(c) Si verifichi che H 0
= Gal(F/Q(i)) ⇠

=

Z/4Z. (4 punti)

(d) Si decida se H 0
è un sottogruppo normale di G = Gal(F/Q). (2 punti)

(e) Si decida se G = Gal(F/Q) è un gruppo abeliano. (2 punti)

3. Si decida se f 2 K[x] è irriducibile su K e, in caso contrario, lo si scomponga in

polinomi irriducibili su K

(a) per K = Q e f = x5
+ 1 (4 punti)

(b) per K = Z/3Z e f = x4
+ x2

+ 1 (4 punti)
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